Esonero 1 - AC310 (10/11/25) Nome e matr:

Es 1 [+4 pt] (i) Descrivere geometricamente {z € C : Re ((1 +i)z + 3) > 0}.
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Es 2 [6 pt] Sia Q, := C\(—o0,0]. Si definisca in modo analitico il ramo principale del
logaritmo Logz su Q, (in termini delle funzioni |z| e atan2(x, y), identificando C con

R?) e, usando le equazioni di Cauchy-Riemann, si verifichi che Log z ¢ olomorfa su Q, e
. d 1
che, per ogni z € Q,, €18 = z ¢ —Logz=-.
z zZ

(ii) Trovare le soluzioni di Z = z3. (iii) Dire per quali z € C si ha

Es 3 [6 pt] Dimostrare che se T = T(zy, 25, 23) € un triangolo non degenere in C (ossia,
I'inviluppo convesso di tre punti non allineati), allora C =T U 0T U T¢ con T e T¢ aperti
connessi di cui dT ¢ la frontiera comune, e T ¢ illimitato.
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Es 4 [7 pt] Sia a > 1. Calcolare [ Tt cost riconducendolo ad un integrale complesso

sul cerchio unitario.
log x dx
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Es 5 [7 pt] Calcolare I'integrale [ R
(1 +x)y/x



