
Esonero 1 – AC310 (10/11/25) Nome e matr:

Es 1 [±4 pt] (i) Descrivere geometricamente {𝑧 ∈ ℂ ∶ Re
(
(1 + 𝑖)𝑧 + 3

)
> 0}.

(ii) Trovare le soluzioni di 𝑧̄ = 𝑧3. (iii) Dire per quali 𝑧 ∈ ℂ si ha
|||||
𝑧−𝑖
𝑧+𝑖

||||| = 1.

Es 2 [6 pt] Sia Ωo ≔ ℂ∖(−∞, 0]. Si definisca in modo analitico il ramo principale del
logaritmo Log 𝑧 su Ωo (in termini delle funzioni |𝑧| e atan2(𝑥, 𝑦), identificando ℂ con
ℝ2) e, usando le equazioni di Cauchy–Riemann, si verifichi che Log 𝑧 è olomorfa suΩo e
che, per ogni 𝑧 ∈ Ωo, 𝑒Log 𝑧 = 𝑧 e 𝑑

𝑑𝑧
Log 𝑧 = 1

𝑧
.

Es 3 [6 pt] Dimostrare che se 𝑇 = 𝑇(𝑧1, 𝑧2, 𝑧3) è un triangolo non degenere in ℂ (ossia,
l’inviluppo convesso di tre punti non allineati), allora ℂ = 𝑇̊ ⊔ 𝜕𝑇 ⊔ 𝑇𝑐 con 𝑇̊ e 𝑇𝑐 aperti
connessi di cui 𝜕𝑇 è la frontiera comune, e 𝑇𝑐 è illimitato.

Es 4 [7 pt] Sia 𝑎 > 1. Calcolare ∫
2𝜋

0

𝑑𝑡
𝑎 + cos 𝑡 riconducendolo ad un integrale complesso

sul cerchio unitario.

Es 5 [7 pt] Calcolare l’integrale ∫
+∞

0

log 𝑥 𝑑𝑥

(1 + 𝑥)
√
𝑥
.


